Gebrochenrationale Funktionen
1. Einfihrende Beispiele, Definitionen
Def.

Eine Funktion F heisst genau dann gebrochenratiomadn sie als Quotient zweier
Polynomfunktionen dargestellt werden kann, d.ragdst sich in der folgenden Form darstellen

F(x) = fE))(() wobei f und g Polynome sind.

9(x)
B: F(X)=ix’-ix®+x-1 ganzrationale Funktion, Polynomfunktion 3. Grades.
2 _
B: F(x) = X2 i gebrochenrationale Funktion
X —
sinx : . .
B: F(x) = keine gebrochenrationale Funktion
1+ cosx

Im Unterschied zu den Polynomen kénnen Definitidakén auftreten.

Beispiele:
B1:
1
F(x)=— x#0
X

Nahert sich x der Definitionsliicke 0, so werden ¢
Betrage der Funktionswerte schliesslich grosser
jede noch so grosse positive Zahl. Die
Definitionslicke x = 0 heisst Polstelle. An der
Polstelle wechselt die Funktion das Vorzeichen
(abgekirzt: VZW an der Stelle x = 0).

Der Graph der Funktion kommt der y-Achse
schliesslich beliebig nahe, wir sagen:

Der Graph hat an der Polstelle x = 0 eine vertika
Asymptote.

Fur betragsgrosse x werden die Betrage der Fursktierie schliesslich kleiner als jede noch
so kleine positive Zahl. Dies bedeutet geometrifdr: Graph der Funktion kommt der x-
Achse beliebig nahe. Wir sagen: Die x-Achse istzumtale Asymptote.
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